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11l WOJEWODZKI KONKURS Z MATEMATYKI

DLA UCZNIOW SZKOt PODSTAWOWYCH

Klucz odpowiedzi i kryteria punktowania zadan

| ETAP - SZKOLNY
15 listopada 2018 r., godz. 10.00

Liczba punktéw mozliwych do uzyskania: 40

Zasady ogolne:

1. Za kazde poprawne rozwigzanie zadania otwartego inne niz w kluczu, przyznajemy
maksymalna liczbe punktéw.

2. Jezeli uczen pomimo polecenia typu oblicz nie przedstawit zadnych obliczen, a napisat
poprawng odpowiedz, to nie przyznajemy punktu za rozwigzanie zadania.

3. Jezeli uczen w zadaniach zamknietych, zaznaczyt zaréwno poprawg jak i btedng odpowiedz
(lub btedne odpowiedszi), nie przyznajemy punktu.

4. Jezeli w zadaniu otwartym jest polecenie typu Zapisz obliczenia i odpowiedZ, to oznacza,
Zze uczen przedstawi swoje rozumowanie i sformutuje odpowiedZ lub poda jg w inny
jednoznaczny sposob, np. podkresli, zakresli kotkiem.

5. Punkty przyznajemy zgodnie z kryteriami punktowania, nie wolno dzieli¢ punktéw.

6. Brudnopisy zamieszczone pod zadaniami 1-11 oraz na konhcu pracy nie podlegaja

sprawdzeniu.
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Zadania zamkniete
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Zadania otwarte

Zadanie 12. (0-3)

Na trzech pétkach staty ksigzki. Najpierw Janka przestawita potowe ksigzek z najwyzszej poétki na
srodkowa. Potem Stas przestawit osiem ksigzek ze srodkowej potki na najnizszg, a Franek pietnascie
ksigzek z najnizszej potki na najwyzszg. Teraz na kazdej potce jest po dwadzie$cia osiem ksigzek. lle
ksigzek byto na poczatku na kazdej pétce? Zapisz rozwigzanie i odpowiedz.

Przyktadowe rozwiazania

l. sposéb

Liczba ksigzek na najwyzszej pétce: (28 — 15) - 2 = 26.
Liczba ksigzek na Srodkowej pétce: 28 — 13 + 8 = 23.
Liczba ksigzek na najnizszej potce: 28 — 8 + 15 = 35.

Odpowiedz: Na poczatku na najwyzszej poétce byto 26 ksigzek, na srodkowej — 23 ksigzki, a na
najnizszej — 35 ksigzek.

II. sposob

x - liczba ksigzek na najwyzszej potce
v - liczba ksigzek na srodkowej pdice
z - liczba ksigzek na najnizszej poétce

x:2+ 15 =128

y4+x:2—-8=28
y4+26:2—8=28

v =123
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z+8—-15=128

v =35

Odpowiedz: Na poczatku na najwyzszej potce byto 26 ksigzek, na Srodkowej — 23 ksigzki, a na
najnizszej — 35 ksigzek.

Klucz:

1 punkt — uczen stosuje poprawng metode obliczenia liczby ksigzek, ktdre byty na najwyzszej poétce
przed ich przektadaniem i podaje, ze na poczatku na najwyzszej pétce byto 26 ksigzek.

1 punkt — uczen stosuje poprawng metode obliczenia liczby ksigzek, ktére byty na srodkowej pétce
przed ich przektadaniem i podaje, ze na poczatku na Srodkowej pétce byty 23 ksigzki.

1 punkt — uczen stosuje poprawng metode obliczenia liczby ksigzek, ktére byty na najnizszej pdtce
przed ich przektadaniem i podaje, ze na poczatku na najnizszej pétce byto 35 ksigzek.

Zadanie 13. (0-4)

W pewnej szkole, wsrdd wszystkich uczniéw klas ésmych przeprowadzono gtosowanie dotyczgce
miejsca wyjazdu na wycieczke szkolng. Uczniowie mogli wybieraé sposréd trzech miejscowosci:

Chorzowa, Karpacza i Zamoscia. Kazdy z ucznidw oddat jeden glos. Okazato sie, ze % uczniow

chciato pojechaé do Chorzowa, liﬂ — do Karpacza, a pozostatych 21 — do Zamoscia. llu dsmoklasistow

jest w tej szkole? Na ktdrg z miejscowosci oddano najwiecej gtosdw? llu uczniéw gtosowato na te
miejscowos$¢? Zapisz obliczenia i odpowiedz.

Przyktadowe rozwigzania

l. sposob
T 5 2B+25 7
1-(Z+2)=1- =L
15 12 =1 &0
=11

21- - = 180 —tylu ucznidw klas 6smych jest w tej szkole.
% - 180 = 84 — tylu ucznidéw klas dsmych gtosowato na Chorzéw.

iﬂ- 180 = 75— tylu ucznidéw klas 6smych gtosowato na Karpacz.
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Odpowiedz: W tej szkole jest 180 uczniow klas 6smych. Najwiecej uczniéw gtosowato na Chorzow.
Na te miejscowos¢ oddano 84 gtosy.

. sposdb
T 5 2B+25 7
- (3+3) =122
15 12 =1 &0
7 5 7

15 12 60’

21-22 = 180,
7

Z .180 = 84.

15

Odpowiedz: Najwiecej uczniéw, czyli 84, gtosowato na wycieczke do Chorzowa. W tej szkole jest 180
6smoklasistow.

Klucz:

1 punkt — uczen poprawnie oblicza, jaka cze$¢ dsmoklasistéw oddata gtos na wycieczke do Zamoscia
i podaje, ze na to miasto oddato gtos % wszystkich ésmoklasistow z tej szkoty.

1 punkt — uczen poprawnie oblicza, ilu dsmoklasistéw jest w tej szkole i podaje, ze jest w niej 180
6smoklasistow.

1 punkt — uczen poprawnie oblicza, ilu uczniéw gtosowato na wycieczke do Chorzowa i podaje, ze na
to miasto oddano 84 gtosy.

1 punkt — uczen na podstawie poprawnych obliczel stwierdza, ze najwiecej gtoséw oddano na
Chorzow.

Zadanie 14. (0-4)

Natalia, Michat i Kuba policzyli swoje oszczednosci. Michat miat o 17 zt mniej niz Natalia, a Kuba trzy
razy mniej niz Michat. Razem mieli 360 zt. O ile ztotych wiecej miata Natalia od Kuby? Zapisz
obliczenia i odpowiedz.

Przyktadowe rozwiazania

l. sposdb

360 — 17 = 343.

% = 49 — tyle pieniedzy miat Kuba.

3-494 17 = 164 — tyle pieniedzy miafa Natalia.
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164 — 49 = 115 — o tyle pieniedzy wiecej miata Natalia od Kuby.

Odpowiedz: Natalia miata o 115 zt wiecej od Kuby.

. sposdb

360 — 17 = 343,

% = 49 —tyle pieniedzy miat Kuba.

2-494+ 17 = 115 — o tyle pieniedzy wiecej miata Natalia od Kuby

Odpowiedz: Natalia miata o 115 zt wiecej od Kuby.

. sposdb

x — oszczednosci Kuby.

3x — oszczednosci Michata.

3x + 17 — oszczednosci Natalii.
x+3x+ 3x+ 17 = 360.

x = 49,

3-49+17 =164

164 — 49 = 115.

Odpowiedz: Natalia miata o0 115 zt wiecej od Kuby.

IV. sposdb

x — oszczednosci Natalii.

x — 17 — oszczednosci Michata.

x—17 ;.
— - oszczednosci Kuby.

x4+ x— 1?+*'3” = 360.
X=164.
164-17 _,0

3

164 — 49 =115,

Odpowiedz: Natalia miata 0 115 zt wiecej od Kuby.
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V. sposéb
Kuba

Michat . Razem 360 zt

Natalia 17 zt

360 — 17 = 343,

343
— =49
7
49 zt
Kuba
i 49 zt 49 zt 49 zt
Michat
49 7t 49 zt 49 zt
Natalia 17 zt

2:49+17 =115

Odpowiedz: Natalia miata o 115 zt wiecej od Kuby.

Klucz:

1 punkt — uczen stosuje poprawng metode wyznaczenia kwoty pieniedzy, jakg miata kazda z oséb.
1 punkt — uczen poprawnie oblicza, ile ztotych miata Natalia (164 zt).

1 punkt — uczen poprawnie oblicza, ile ztotych miat Kuba (49 zt).

1 punkt — uczen poprawnie oblicza o ile ztotych wiecej miata Natalia od Kuby (o 115 z1).

Uwaga

Jezeli uczen wykorzysta zaleznosci miedzy kwotami pieniedzy posiadanymi przez poszczegdlne
osoby i poprawnie policzy, o ile ztotych wiecej miata Natalia od Kuby, bez wyliczania kwoty
pieniedzy posiadanej przez Natalie lub Kube (tak jak w sposobie Il. lub V.) nalezy przyzna¢ 4 punkty.
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Zadanie 15. (0-4)

Na ramionach AB i AC trdjkata rédwnoramiennego ABC zbudowano na zewnatrz tréjkaty
rownoboczne ABD i ACE. Wiadomo, ze kat ABC ma miare 52°. Wykonaj rysunek i oblicz miary katow
powstatego tréjkata ADE. Zapisz obliczenia.

Przyktadowe rozwigzania

l. sposéb

|ZBAC| =180°— 2+ 52°= 76°
| ZDAE| = 360° — (2-60° + 76°) = 164°
|ZADE| = | ZAED| = 2% = g,

Odpowiedz: Katy tego tréjkata majg miary: | ZDAE| = 164°, |<ADE| = |ZAED| = 8°.

II. sposob

360°— 2 (2-60°+ 52°) _ o
. =

180°— 2 8°= 164°

Odpowiedz: 87, 8°, 164°.
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lll. sposob

Uczen prowadzi prostg réwnolegta do boku BC, przechodzgcy przez punkt A, prostg réwnolegta do
boku BC, przechodzacg przez punkt D, prosta BA i prostg DA i korzysta z wiasnosci katow
naprzemianlegtych oraz wtasnosci tréjkata rownobocznego.

60° — 52° = 8°.
180° — 2 8 = 164"~

Odpowiedz: 164°, 8°, 8°.

Klucz:
1 punkt — uczen sporzadza poprawny rysunek.
1 punkt — uczen stosuje poprawng metode obliczenia miar katéw tréjkata ADE.

1 punkt — uczen poprawnie oblicza miare kata DAE trdjkata ADE i podaje prawidtowy wynik
(lZDAE| = 164°).

1 punkt — uczen poprawnie oblicza miary katow: ADE i AED tréjkata ADE i podaje prawidtowy wynik
(lZADE| = |£AED| = 8°).

Uwaga:

1) Jesli uczen sporzadzi poprawny rysunek i zastosuje poprawng metode wyznaczenia miar
katéw tréjkata ADE, a w odpowiedzi poda tylko miary dwdch katéw o rézinych miarach
(,Odpowiedz: 8%, 164*") nalezy przyznac 4 punkty.

2) Jesli uczen sporzadzi poprawny rysunek, zmierzy za pomocg katomierza miary odpowiednich
katéw i tylko na podstawie pomiarow poda miary katéw trdjkata ADE, nalezy przyznac
1 punkt.
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Zadanie 16. (0-6)

Boki prostokata ABCD majg dtugosci |AB| = 30 oraz |AD| = 16. Na bokach AB, BC i CD tego
prostokagta obrano odpowiednio punkty K, L, M takie, ze |KEB|=3-|AK|, |BL|=|LC],

|DM| =5+ |MC]. Oblicz pole tréjkata KLM.

Przyktadowe rozwiazania

l. sposéb

- M

D N Cc

A K B
Poniewaz |AB| = 30 i |KB| = 3 - |AK]|, wiec |AK| = %- 30 =75, |KB| = 22,5.
Poniewaz |BC|= 16 i |BL| = |LC]|, wiec |BL| = 8.
Poniewaz |CD| = 30 i|DM|=5-|MC]|, wiec |MC|= é-zu =5, |DM| = 25.

Stad:
Pacp = 3016 = 480.

Pyp == 22,58 = 90.
Prew =

Pypax = 3 (7,5 +25) - 16 = 260.

Pypa = 480 — (90 + 20 +260) = 110.

Odpowiedz: Pole trojkata jest rowne 110 j2.
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Il. sposdb
D E M c
A K B

Poniewaz |AB| = 30 i |KB| = 3 - |AK|, wiec |AK| = %- 30 =75, |KB| = 22,5.
Poniewaz |BEC|= 16 i |BL| = |LC|, wiec |BL| = 8.
Poniewaz |cD| = 30 i|DM|=5-|MC]|, wiec |MC|= é-zu =5, |DM| = 25.

Stad:

Prpce = 22,5 16 = 360.

|[KM| = 25— 7,5 =17,5.

=1.17,5-16 = 140.

Pyry = 360 — (90 + 20 + 140) = 110.

Odpowiedz: Pole tréjkata jest rowne 110.

Klucz:

1 punkt - uczen poprawnie oblicza dtugosci odcinkdéw AK i KB (|[AK| = 7,51 |KB| = 22,5).
1 punkt - uczen poprawnie oblicza dtugosci odcinkéw DM i MC (|DM| = 25i |[MC| = 5).
1 punkt - uczen poprawnie oblicza pole tréjkata KBL

1 punkt - uczen poprawnie oblicza pole tréjkata LCM.

1 punkt - uczen poprawnie oblicza pole trapezu AKMD (I sposdb) lub pole tréjkata KME (Il sposéb).

1 punkt - uczen poprawnie oblicza pole tréjkata KLM.
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