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| WOJEWODZKI KONKURS MATEMATYCZNY

DLA UCZNIOW SZKOt PODSTAWOWYCH

Klucz odpowiedzi i kryteria punktowania zadan

| ETAP - WOJEWODZKI
17 listopada 2016 r.

Liczba punktéw mozliwych do uzyskania: 40

Zasady ogolne:

1. Za kazde poprawne rozwigzanie zadania otwartego inne niz w kluczu, przyznajemy
maksymalng liczbe punktow.

2. Jezeli uczen pomimo polecenia typu oblicz nie przedstawit zadnych obliczen, a napisat
poprawng odpowiedz, to nie przyznajemy punktu za rozwigzanie zadania.

3. Jezeli uczen w zadaniach zamknietych, zaznaczyt zaréwno poprawa jak i btedng odpowiedz
(lub btedne odpowiedzi), nie przyznajemy punktu.

4. Jezeli w zadaniu otwartym jest polecenie typu Zapisz obliczenia i odpowiedZ, to oznacza, ze
uczen przedstawi swoje rozumowanie i sformutuje odpowiedz lub poda jg w inny
jednoznaczny sposdb np. podkresli, zakresli kotkiem.

5. Punkty przyznajemy zgodnie z kryteriami punktowania, nie wolno dzieli¢ punktéw.
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Zadania zamkniete

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

D D D A B C C FPF PFF PPP

Zadanie 1. (0-1)

W roku zwyktym jest:
A. 31536 000 minut B. 5256 000 minut C. 3153 600 minut D. 525 600 minut

Zadanie 2. (0-1)

Trzy lata temu Karolina miata 3 lata i byta 3 razy mtodsza od swojego brata tukasza. Sposréd
ponizszych zdan wybierz zdanie prawdziwe.

A. tukasz jest o 3 lata starszy od Karoliny.
B. Obecnie Karolina ma 9 lat.
C. Obecnie tukasz jest 3 razy starszy od Karoliny.

D. Za 3 lata tukasz bedzie miat 15 lat.

Zadanie 3. (0-1)

lle jest liczb naturalnych, ktérych zaokraglenie do setek jest réwne 99007
Wybierz odpowiedz sposrdd podanych.
A. 49 B. 50 C.99 D. 100

Zadanie 4. (0-1)

W pewnej szkole chtopcy stanowiag 1_95 wszystkich uczniéw. W klasie 6a jest ; chtopcow i ;—5 dziewczat

z tej szkoly. Jakg czes¢ wszystkich ucznidw tej szkoty stanowig uczniowie klasy 6a? Wybierz
odpowiedz sposrdd podanych.
1 3
A. o B. = C. — D. —

Zadanie 5. (0-1)

Jak zmieni sie pole rombu, jesli jedng przekatng zwiekszymy szesciokrotnie, a drugg przekatng
zmniejszymy dwukrotnie? Wybierz odpowiedz sposrdd podanych.

A. Zmniejszy sie trzykrotnie.

B. Zwiekszy sie trzykrotnie.

C. Zmniejszy sie czterokrotnie.
D. Zwiekszy sie czterokrotnie.
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Zadanie 6. (0-1)

Srodki dwdch okregéw o $rednicach 26 cm i 8 cm sa odlegte od siebie 0 9 cm. lle punktéw
wspolnych majg te okregi? Wybierz odpowiedz sposrdd podanych.

A3 B.2 C.1 D.O

Zadanie 7. (0-1)
lle jest rGwna suma miar wszystkich katéw zaznaczonych tukami na ponizszym rysunku?

Wybierz odpowiedz sposrdd podanych.

A. 720° B. 540° C. 360° D. 180°

Zadanie 8. (0-3)

Ocen, czy ponizsze zdania sg prawdziwe. Zaznacz P, jesli zdanie jest prawdziwe, lub F — jesli jest
fatszywe.

Suma wszystkich liczb catkowitych wiekszych od — 14,9 i mniejszych

od 15 jest liczbg ujemna.

lloczyn wszystkich liczb catkowitych wiekszych od —25,2 i mniejszych
od —17,8 jest liczbg dodatnia.

Liczba odwrotna do iloczynu pieciu réznych liczb catkowitych ujemnych
jest mniejsza od iloczynu tych liczb.

Zadanie 9. (0-3)

Ocen, czy ponizsze zdania sg prawdziwe. Zaznacz P, jesli zdanie jest prawdziwe, lub F — jesli jest

fatszywe.

Liczba 23,01(964) jest wieksza niz liczba 23,0(1964). P F
Zaokraglenie liczby 23,01(964) do czesci tysiecznych jest réwne 23,019. P F
Setng cyfrg po przecinku liczby 23,01(964) jest 4. P F
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Zadanie 10. (0-3)

Liczba palindromiczna, to liczba naturalna, ktéra czytana od lewej strony do prawej lub od prawej
strony do lewej, daje te samg liczbe. Na przyktad liczby: 232, 8888, 10501 s3g liczbami
palindromicznymi.

Ocen, czy ponizsze zdania sg prawdziwe. Zaznacz P, jesli zdanie jest prawdziwe, lub F — jesli jest
fatszywe.

Jest 10 réznych trzycyfrowych liczb palindromicznych podzielnych przez
9.

Jest 900 réznych siedmiocyfrowych liczb palindromicznych, w ktérych
w rzedzie setek jest cyfra 7.

Rdznych siedmiocyfrowych liczb palindromicznych jest tyle samo, co

réznych osmiocyfrowych liczb palindromicznych.

Zadania otwarte

Zadanie 11. (0-3)

Suma dwdch utamkdéw zwyktych jest rowna 2, a ich réznica jest rowna ; Wyznacz te utamki. Zapisz
obliczenia.

Rozwiqzanie

| sposdb

Suma dwach liczb (utamkéw) jest réwna 2. Gdyby te liczby byty rowne, to kazda z nich bytaby réwna

1. Jednak z tekstu zadania wynika, ze réznica miedzy tymi liczbami jest réwna g A zatem, aby

wyznaczyé te utamki trzeba odpowiednio doda¢é lub odja¢ od 1 potowe réznicy. Zatem jeden utamek

. . 1 5 _ 5 _19 4 1. 5_. 5 _9
Jestrowny.l—i-E ;—1—|—1‘1 1‘},adrugll . 1 .

Il sposéb

1z 7 1z
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Klucz punktowania:
e 1 punkt za zastosowanie poprawnej metody.

o 19 . . . . .
e 1 punkt za poprawne wyznaczenie pierwszego utamka " (jesli uczen poda liczbe mieszang
1 % zamiast utamka, rowniez przyznajemy 1 punkt).

e 1 punkt za poprawne wyznaczenie drugiego utamka %.

Zadanie 12. (0-3)

Alejka w parku ma dtugos¢ 24 m diugosci. Postanowiono po obu stronach tej alejki, w jednakowy
sposob, posadzié¢ krzewy réz. Odlegtosé miedzy dwoma sasiednimi krzewami, rosngcymi po tej

samej stronie alejki, ma by¢ rowna 3 M. Po obu stronach, krzewy majg by¢ posadzone na poczatku

i na koncu alejki. Na razie posadzono 16 krzewdw po jednej stronie alejki. lle krzewdw zostato
jeszcze do posadzenia? Zapisz obliczenia i odpowiedz.

Rozwiqzanie

24:% = 32 - na tyle czesci zostat podzielony krzaczkami réz pas zieleni po jednej stronie alejki (lub
%m =75 cm, 24 m = 2400 cm, 2400:75 = 32).

32+1=33 - tyle krzaczkdw réz powinno by¢ posadzonych po jednej stronie alejki.

2-33 — 16 = 50 - tyle krzaczkdw rdz zostato do posadzenia.

Klucz punktowania:
e 1 punkt za poprawne obliczenie liczby czesci, na ktdre zostat podzielony krzaczkami réz pas
zieleni po jednej stronie alejki.
e 1 punkt za poprawne wyznaczenie liczby krzaczkdéw réz, ktére majg by¢ posadzone po jednej
stronie alejki (33).

e 1 punkt za poprawne wyznaczenie liczby krzaczkdw réz, ktéra zostata do posadzenia.

Zadanie 13. (0-4)

Prostokat, ktérego dtuzszy bok ma dtugosc¢ 11,9 cm podzielono na 9 kwadratdw, tak jak na rysunku.
Oblicz pole i obwdd tego prostokata.
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Rozwigzanie

Sredni kwadrat ma bok dwa razy dtuzszy od boku matego kwadratu. Zatem dtugo$¢ dtuzszego boku
prostokata jest rdwna 7 dtugo$ciom boku najmniejszego kwadratu, a krotszego - 6 dtugosciom
boku najmniejszego kwadratu.

11,9:7=1,7 (cm). Stad dtugosc¢ drugiego boku prostokata jest réwna 1,7 - 6 = 10,2 (cm).
Obwdd prostokata jest réwny: 44,2 (cm)

Pole prostokata jest réwne: 121,38 (cm?).

Klucz punktowania:
e 1 punkt - za zauwazenie faktu, ze dtuzszy bok prostokata jest siedmiokrotnie dtuzszy od boku
najmniejszego kwadratu.

e 1 punkt - za poprawne obliczenie dtugosci krétszego boku prostokata.
e 1 punkt - za poprawne obliczenie obwodu prostokata.
e 1 punkt - za poprawne obliczenie pola prostokata.

Zadanie 14. (0-4)

Na osi liczbowej zaznaczono punkt A o wspétrzednej 12 i punkt B o wspdtrzednej 20. Nastepnie
zaznaczono jeszcze dwa punkty K i L. Odlegtosé miedzy punktami A i K jest réwna 3, a odlegtos¢
miedzy punktami B i L jest rowna 14. Jaka jest odlegtos¢ miedzy punktami K i L? Rozwaz wszystkie
mozliwosci.

Rozwiqzanie

Punkt K ma wspodtrzedng 9, a punkt L ma wspotrzedng 6. Odlegtosé miedzy nimi jest réwna 3.
Punkt K ma wspotrzedng 15, a punkt L ma wspdtrzedng 6. Odlegtos¢ miedzy nimi jest rowna 9.
Punkt K ma wspodtrzedng 15, a punkt L ma wspotrzedng 34. Odlegto$é miedzy nimi jest réwna 19.
Punkt K ma wspodtrzedng 9, punkt L ma wspodtrzedng 34. Odlegto$é miedzy nimi jest réwna 25.

Klucz punktowania:
e Po 1 punkcie za podanie kazdej mozliwosci, rowniez w sytuacji gdy uczen poda jedynie

wyniki i nie przedstawi sposobu rozwigzywania zadania.

Uwaga do punktowania:

e Jezeli uczen poprawnie wyznaczy wspotrzedne punktéw Ki L, ale popetni btad przy
okresleniu odlegtosci miedzy punktami, to nie przyznajemy punktu.

| Etap - Szkolny - 2016/2017 - Klucz odpowiedzi i kryteria punktowania zadan Strona 6z9



| Wojewddzki Konkurs Matematyczny dla ucznidow szkét podstawowych wojewddztwa sSwietokrzyskiego

Zadanie 15. (0-5)

Zosia chce przela¢ 7 litébw soku do butelek. Dysponuje tylko dwoma rodzajami butelek
o pojemnosci 0,3 litra oraz o pojemnosci 0,8 litra. Zosia chce, aby butelki, ktérych uzyje, byty
wypetnione po brzegi. lle butelek kazdego rodzaju musi wykorzysta¢ Zosia, aby rozlaé¢ do nich caty
sok? Podaj wszystkie mozliwosci i uzasadnij, ze nie ma ich wiecej.

Rozwiqzanie:
| sposéb

Nalezy rozwazy¢ maksymalnie 8 butelek o pojemnosci 0,8 litra, poniewaz zabraknie soku do
wypetnienia 9 takich butelek.

Liczba butelek o pojemnosci 0,8 litra 1 2 3 4 5 6 7 8

Liczba litrow soku, ktéra zostanie przelana do
. . . 08 (16| 24 32 |4 | 48 | 56 |64
butelek o pojemnosci 0,8 litra

Liczba litrow soku, ktéra zostanie do przelania
. . . 6,2 | 54| 4,6 3,8 312214 |06
do butelek o pojemnosci 0,3 litra

Liczba potrzebnych butelek o pojemnosci 0,3

litra 2046} | 18 | 353} | 12:46} | 10 | {3} | 446} | 2

Zatem sg trzy mozliwosci:

e 2 butelki o pojemnosci 0,8 litra i 18 butelek o pojemnosci 0,3.
e 5 butelek o pojemnosci 0,8 litra i 10 butelek o pojemnosci 0,3.
e 8 butelek o pojemnosci 0,8 litra i 2 butelki o pojemnosci 0,3.

Il sposéb

Nalezy rozwazy¢ maksymalnie 23 butelki o pojemnosci 0,3 litra, poniewaz zabraknie soku do
wypetnienia 24 takich butelek.

Dalszy sposdb rozumowania jest analogiczny jak w sposobie I.

Klucz punktowania:
e 2 punkty za poprawne uzasadnienie, ze sg tylko trzy mozliwosci.
e Po 1 punkcie za podanie kazdej mozliwosci.

Zadanie 16. (0-5)

Jakie cyfry mozna wpisa¢ w kétko i w kwadrat, aby liczba 274750 90|:| byta podzielna
przez 367 Podaj wszystkie pary cyfr, spetniajgce ten warunek i uzasadnij, ze nie ma ich wiecej.
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Rozwigzanie

Aby liczba byta podzielna przez 36 musi by¢ podzielna przez 9 i przez 4. Liczby 9i 4 nie maja
wspolnego dzielnika.

Liczba jest podzielna przez 9 jesli suma jej cyfr jest podzielna przez 9. Liczba jest podzielna przez 4
jesli liczba utworzona z jej ostatnich dwdch cyfr jest podzielna przez 4.

| sposéb

Zsumujmy cyfry w podanej liczbie: 2+7+4+7+5+9+0=34. Suma dwdch brakujacych cyfr musi by¢
niewieksza niz 18. Zatem, aby suma wszystkich cyfr byfa podzielna przez 9, suma dwéch
brakujgcych cyfr musi by¢ réwna 2 (wtedy suma wszystkich cyfr jest rowna 36) lub 11 (wtedy suma
wszystkich cyfr jest réwna 45).

Mozliwe sg zatem pary cyfr:

O 0 1 2 9 8 7 6 5 4 3 2

I:' 2 1 0 2 3 4 5 6 7 8 9

Poniewaz liczba ma by¢ podzielna przez 4, wiec musi by¢ tez podzielna przez 2.

Korzystamy z cechy podzielnosci przez 2 i stwierdzamy, ze w kwadrat mozna wpisa¢: 0, 2, 4, 6 lub 8.
Jesli wpiszemy 0 to wtedy mamy liczbe 274752900 - ta liczba jest podzielna przez 36.

Jesli wpiszemy 2 to wtedy mamy liczbe 274750902 lub 274759902- te liczby nie sg podzielne przez
36, bo nie sg podzielne przez 4.

Jesli wpiszemy 4 to wtedy mamy liczbe 274757904 - ta liczba jest podzielna przez 36.

Jesli wpiszemy 6 to wtedy mamy liczbe 274755906 - ta liczba nie jest podzielna przez 36, bo nie jest
podzielna przez 4.

Jesli wpiszemy 8 to wtedy mamy liczbe 274753908 - ta liczba jest podzielna przez 36.

Uwaga

Uczen moze skorzystaé z cechy podzielnosci przez 4. Poniewaz liczba ma by¢ podzielna przez 4, wiec
cyfra wpisana w kwadrat musi by¢ podzielna przez 4 (bo w rzedzie dziesigtek jest 0).

A zatem podane warunki spetniajg tylko trzy pary:

O 2 7 3

D 0 4 8

Uczen moze tez sprawdzi¢ wszystkie przypadki (11) (sprawdzac, czy po wpisaniu cyfr liczba dzieli sie
przez 4 lub 36).

Il sposdb

Poniewaz liczba ma by¢ podzielna przez 4, wiec liczba musi by¢ podzielna przez 2. Korzystamy z
cechy podzielnosci przez 2 i stwierdzamy, ze w kwadrat trzeba wpisac: 0, 2, 4, 6 lub 8.

Jesli wpiszemy 0 to suma cyfr jest réwna 34 i w koétko trzeba wpisaé: 2; wtedy mamy liczbe
274752900 - ta liczba jest podzielna przez 36.
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Jesli wpiszemy 2 to suma cyfr jest rowna 36 i w kotko trzeba wpisaé: 0 lub 9; wtedy mamy liczby
274750902 lub 274759902- te liczby nie sg podzielne przez 36, bo nie sg podzielne przez 4.

Jesli wpiszemy 4 to suma cyfr jest rowna 38 i w kotko trzeba wpisac: 7; wtedy mamy liczbe
274757904 - ta liczba jest podzielna przez 36.

Jesli wpiszemy 6 to suma cyfr jest rowna 40 i w kotko trzeba wpisac: 5; wtedy mamy liczbe
274755906 - ta liczba nie jest podzielna przez 36, bo nie jest podzielna przez 4.

Jesli wpiszemy 8 to suma cyfr jest rowna 42 i w kotko trzeba wpisaé: 3; wtedy mamy liczbe
274753908 - ta liczba jest podzielna przez 36.

Uwaga

Uczen moze skorzystaé z cechy podzielnosci przez 4. W takiej sytuacji moze zauwazy¢, ze w kwadrat
nalezy wpisaé: 0, 4 lub 8 i stwierdzi¢, ze:

jesli wpiszemy 0 to suma cyfr jest réwna 34 i w kétko trzeba wpisac: 2,

jesli wpiszemy 4 to suma cyfr jest réwna 38 i w kotko trzeba wpisaé: 7,

jesli wpiszemy 8 to suma cyfr jest réwna 42 i w kotko trzeba wpisaé: 3.

Klucz punktowania:

1 punkt za podanie pary: w kétko -2, w kwadrat - 0.
1 punkt za podanie pary: w kétko -7, w kwadrat - 4.
1 punkt za podanie pary: w kétko -3, w kwadrat - 8.
2 punkty za uzasadnienie, ze nie ma wiecej liczb, w tym:

| sposdb:
e 1 punkt za zastosowanie cechy podzielnosci przez 9 i podanie par cyfr, dla
ktorych spetniony jest warunek, ze liczba jest podzielna przez 9.
e 1 punkt za sprawdzenie, dla ktérych par cyfr spetniony jest warunek, ze liczba
jest podzielna przez 4.
Il sposdb:
e 1 punkt za zastosowanie cechy podzielnosci przez 2.
e 1 punkt za podanie par cyfr, dla ktérych spetniony jest warunek, ze liczba jest
podzielna przez 9 i za sprawdzenie, dla ktdrych par cyfr spetniony jest
warunek, ze liczba jest podzielna przez 4.
lub

e 1 punkt za zastosowanie cechy podzielnosci przez 4.
e 1 punkt za podanie par cyfr, dla ktérych spetniony jest warunek, ze liczba jest
podzielna przez 9.
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